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А.С. Тихомиров 

СТАБИЛЬНЫЕ ВЕКТОРНЫЕ РАССЛОЕНИЯ РАНГА ДВА С С1 = 0 И С2 = 2 НА 
ДЕРЕВЬЯХ РАЗДУТИЙ ПРОЕКТИВНОЙ ПЛОСКОСТИ 

1. Введение 
Пространства модулей стабильных алгебраических векторных расслоений с фиксирован-

ными топологическими инвариантами (классами Черна) на проективном многообразии, как 
правило, являются квазипроективными, но не проективными схемами. Поэтому возникает есте-
ственный вопрос об их проективных компактификациях. Обычной для алгебраической геомет-
рии компактификацией пространств модулей является компактификация Гизекера-Маруямы 
[5]. В калибровочной теории в силу соответствия Кобаяши-Хитчина стабильным векторным 
расслоениям ранга 2 с 0\ = 0 на гладкой комплексной проективной кривой или алгебраической 
поверхности X соответствуют антиавтодуальные (относительно ходжевой метрики) связности 
на соответствующем гладком SU(2)-расслоении на подлежащем X дифферецируемом многооб-
разии. Компактифика-цией пространств модулей, то есть классов калибровочной эквивалент-
ности таких связ-ностей, применяемой в гладкой топологии, является компактификация Улен-
бек (называемая также компактификацией слабыми пределами). К.Таубсом [9], С. Дональдсо-
ном и П.Кронхеймером [1], П.Феханом [2] исследовалась другая компактификация пространств 
модулей связностей посредством так называемых сильных пределов связностей. Алгебро-
геометрический аналог компактификации сильными пределами для случая алгебраических 
кривых был описан Д.Нагараджем и С.Сешадри [8]. Вопрос о существовании такого аналога в 
двумерном случае алгебраической поверхности до последнего времени являлся открытым. Не-
давно Д.Маркушевич, автор настоящей заметки и Г.Траутманн построили такой аналог. В этой 
компактификации пределами векторных расслоений на поверхности, обозначаемой ниже через 
So, являются векторные расслоения на приводимой поверхности S, называемой деревом разду-
тий поверхности S0 и получаемой из поверхности S0, раздутой предварительно в конечном 
числе точек, приклеиванием к ней нескольких экземпляров проективной плоскости, также 
предварительно раздутых в общем случае. (Точное определение дерева раздутий и расслоения 
на нем дается ниже в пунктах 2.1 и 2.2 параграфа 2.) Полное изложение теории таких компак-
тификаций в настоящее время готовится к публикации. В данной заметке мы рассматриваем 
первый нетривиальный пример семейства стабильных расслоений на деревьях раздутий в слу-
чае, когда исходная поверхность S0 есть проективная плоскость P2 и второй класс Черна рас-
слоения равен 2. Основной результат заметки – утверждение о том, что семейство M2(P2) клас-
сов изоморфизма стабильных расслоений ранга 2 с 0\ = 0, c2 = 2 на деревьях раздутий проек-
тивной плоскости P2 ограничено и биективно проективноиму пространству P5, раздутому 
вдоль поверхности Веронезе (см. теорему 4.4). 
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Всюду в заметке основным полем является поле комплексных чисел C. 
 

2. Векторные расслоения на деревьях раздутий алгебраической поверхности 
2.1. Деревья раздутий алгебраической поверхности 
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2.2. Векторные расслоения на деревьях раздутий 
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