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О размерностях семейств стабильных векторных расслоений ранга 2 на пространстве  
с классами Черна и 

3P
01 =c 72 ≥= nc , имеющих спектр  )1,0,1(− 2−n

В данной статье мы приводим доказательство одного результата для специальных классов стабильных расслоений ранга 

2 на 3P . 
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On Dimensions of Families of Rank-2 Stable Vector Bundles on 3P  with Chern Classes 
01 =c and 72 ≥= nc  Having a Spectrum )1,0,1(  

2−− n

In this article we give the proof of one result for special classes of rank-2 stable bundles on 3P . 
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В работе доказывается общий результат, ка-
сающийся специальных классов расслоений 

2 второго ранга на трехмерном проективном 
пространстве, имеющих нулевой первый класс 
Черна, второй класс , а также имеющих 
спектр (-1,0 ,1), где символом 0 обозначает-
ся набор нулей в количестве  штук. 

E

7≥n
2−n 2−n

2−n
Как показано в статьях [1], [2] и [5], указан-

ные расслоения могут являться когомологиче-
скими пучками монад двух или более видов, по-
этому нас будут интересовать расслоения, соот-
ветствующие монадам вида  
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Действительно, монада (*) задает на 3P  рас-
слоение ранга =+−−+−−− )14()14(42  nnn

2=  и многочленом Черна 

 Члены степени ≥  мы везде опускаем в силу 
их очевидного зануления по свойствам классов 
Черна. Поскольку определение спектра в работе 
[3] вводилось для стабильных расслоений, то нам 
остается проверить, что монада (*) задает рас-
слоение со спектром 

4

=χ (-1,0 ,1). Основной 
смысл спектра 

2−n

χ  заключается, согласно [3], в 
соблюдении равенств 

)),(()1(( 0
2

1 iKHiEH −=−− ,0≥∀i  где 

).(1 kOK
Pk χ∈⊕=  В нашем случае 

)1()2()1( 111 PPP
OOnOK ⊕−⊕−= , тем самым 

  ,)(0 nKH = ,1))1((0 =−KH
,0)2((0 =−− jKH .0≥∀j  Следовательно, 

нам необходимо убедиться в справедливости  
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0)) =− j , ,0≥∀j  исходя из монады (*). 

Дисплей монады (*) имеет вид (см., например, 
[4]): .1))4(1)(41()1(
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                                                                                    0                                     0 
                                                                                   ↓                                     ↓  
                   )2()1()4(0 33 −⊕−−→

PP
OOn          → K                               → 02 →E

                                                                                                                  ≅↓ ↓ ↓
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PP
OOn     3)42(
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                                                                                   ↓                                     ↓  
                                                            )2()1()4( 23 PP

OOn ⊕−  = ).2()1()4( 23 PP
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                                                                                  ↓                                      ↓  
                                                                                   0                                      0 
 
Тензорно умножая его подходящим образом, 

легко получаем требуемое. 
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Имеет место следующая  
Теорема. Семейства стабильных векторных 

расслоений ранга 2 на пространстве  с клас-
сами Черна и , имеющие 

спектр и являющиеся когомологиче-
скими пучками монад (*), имеют «правильную» 
размерность 8n-3 и могут, тем самым, образо-
вывать компоненты в соответствующих  про-
странствах модулей.   

3P
01 =c 72 ≥= nc

)1,0,1( 2−− n

Доказательство. При подсчете размерностей 
μ  таких семейств справедлива известная фор-
мула Барта, предъявленная в статье [2]: 
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 где B – средний член, а C – правый член мо-
нады. Вычислим отдельно каждое слагаемое. 
 
 
 

 
1) h=dim  

−−⊕−=−⊕− nnOnhOnOOnHom
PPPPO

P
)(42()2()42(())1()4()2(,)42(( #333

3

0
 

;24288641632840204)4)(42(10)42())1()4 22
3 +−=+−−+−=−−+−=− nnnnnnnnnOP  

2)  +−−=−⊕⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
=−⊕Λ= )4)(5(5))3()4()2(

2
4

()))1()4()2((( #333
020 nnOnO

n
hOnOh

PPPP
λ

  ;202558020100455)4(20 22 +−=−++−=−+ nnnnnn
 
3)  ⊕=−⊕−⊕== #33333

())1()4()2(),1()4()2((dim)(dim 0
PPPPPO OhOnOOnOHomCGLg

P

+−+−+=−+−+=−+−⊕−−⊕ nnnnnOnOnOn PPP 81641)4()4(41))4()1()4()1()4( 222
333  

;1416 2 +−=+ nn  

4) s= .672)2)(32(
2

)42)(32()
2

32
()))42((( 2020

3# +−=−−=
−−

=⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛ −
=− nnnnnnO

n
hOnSh

PP
 

Таким образом, размерности наших семейств равны  −+−=−−−= 24288 2 nnsgh λμ
.38)672()14()20255( 222 −=+−−+−−+−− nnnnnnn   

Теорема доказана.  
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